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Kedves Felhasználó!
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Ez a sorozat több éves korrepetitori tevékenység, és
megfigyelés alapján készült el. Illeszkedik az alaptantervhez,
emellett egyszerűségével segíti a tanulókat abban, hogy
megértsék, és akár önállóan elvégezzék az adott szöveges
feladatokat.

Az iskolában sokszor előfordul, hogy a gyermek nem tudja
megérteni az órai tananyagot, mégis tovább kell haladniuk.
Nem mindenki egyforma gyorsasággal, és megértéssel
dolgozza fel az adott tananyagot. Szükség van ennek a
problémának a megoldására, hiszen van egy alapvető, igaz
mondás, miszerint matekból nem szabad lemaradni, mert
akkor hiányos lesz az alaptudás, és ennek köszönhetően
később még nagyobb lehet a baj.

Ennek megoldásául szolgál ez a tanulási sorozat, amely
segítséget nyújt a lemaradások, és hiányosságok pótlására,
és teljes megértésére. Emellett a meglévő tudást is elmélyíti,
és az újabb tananyagok megértését is megalapozza. Mankót
nyújt a szülőknek, amennyiben szeretnék gyermeküknek
érthetően elmagyarázni, és azoknak a diákoknak is, akik
egyedül birkóznának meg a feladatokkal.

Kiknek szól ez a gyakorló füzet?
Minden kedves Szülőnek, Diáknak és Pedagógusnak, aki
szeretné egyszerű, érthető, átlátható formában megtanulni,
vagy ennek segítségével megtanítani az adott matematikai
témaköröket, tananyagokat.



A füzet használata
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A gyakorló füzet úgy lett összeállítva, hogy a példák
segítségével megfelelő felkészítést adjon a tanulónak
ahhoz, hogy boldogulni tudjon a további feladatokkal. 
A példák segítenek továbbá annak is, aki a tanulónak
szeretne segítséget nyújtani, hiszen a példafeladatok úgy
lettek elkészítve, hogy teljesen érthetően, szakszavakat és
kifejezéseket a lehető legjobban lecsökkentve adják át a
feladatok elvégzéséhez szükséges tudást. A meg nem értett
szavaknak, kifejezéseknek érdemes azonban utána nézni,
és letisztázni azokat, mert ez akadályt képez a teljes
megértésben.

A levezetett példák utáni feladatokat érdemes sorrendben
elvégezni, hiszen azok egymás után sorra nehezednek. A
témakörök tetszés szerint elvégezhetőek. Megoldókulcs a
füzet hátulján található.

Ez a kis füzet önmagában nem helyettesíti a pedagógusi
magyarázatot, vagy az iskolai tankönyvet, de megalapozza,
begyakoroltatja és megerősíti az itt található témaköröket,
érthető, leegyszerűsített formában.

Minden jog fenntartva. Jelen kiadvány szerzői jogvédelem alatt áll, és
ennek megfelelően bármely részének felhasználása, közlése,
terjesztése, másolása, többszörözése, átdolgozása kizárólag a szerzők
kifejezett írásbeli engedélyével lehetséges. 
Copyright ©2025. Tanulás Érthetően tanulási sorozat.



Milyen tudásra lesz szükség?
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A könyv feladatai az eddig tanult ismeretekre (egyenlet
levezetése, zárójelbontás, számolás racionális számokkal
stb.) épülnek. Ha már magabiztosan használod a korábbi
tananyagban szereplő szabályokat és műveleteket,
könnyebben boldogulsz a példákkal. Ha valamiben
bizonytalan vagy, érdemes először feleleveníteni az
alapokat – így lesz igazán hasznos a gyakorlás.

Ez a kiadvány egy sorozat része. Ha tetszett ez az anyag,
vagy segítségre lenne szükséged a korábbi alapokhoz,
érdemes lehet a további kiadványainkat is megnézned,
amelyekben más témaköröket és újabb feladatokat találsz
majd.

A Tanulás Érthetően sorozat további kiadványait itt tudod
megtekinteni, megrendelni: 
www.tanulaserthetoen.hu

Egyéb kérdés esetén: 
info@tanulaserthetoen.hu
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Számokkal kapcsolatos feladatok
Ezeknél a  feladatoknál egy konkrét, előre meghatározott
számot kell kitalálnod, lehetőleg egyenlettel felírva, és azt
levezetve. Próbálgatással is rájöhetsz a végeredményre
egyes feladatoknál, de a lényeg az lenne, hogy egyenlettel, a
mérlegelv segítségével oldd meg a feladatokat.
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Nem mindig az egész szám a jó megoldás.
Lehetséges, hogy nem pozitív, egész szám lesz a
végeredmény, hanem akár negatív szám, törtszám, vagy
tizedes tört. Ezt minden esetben ellenőrizd is le a feladat
levezetését követően.

Tipp: Az egyenletek felírásánál, és levezetésénél - bármilyen
kényelmetlen is - törekedj rá, hogy az osztást ne
kettősponttal jelöld, hanem törtvonallal. A későbbiek során
is így fogsz velük találkozni, jobb ha így szokod meg. 
Például egy számnak a harmada: nem ajánlott jelölés: x : 3

ajánlott jelölés : x
3

Ne felejtsd el a szöveges választ is leírni, az ellenőrzés után!



Példa

Egy szám

Kifejezés

A szám jelölése: x 

Ellenőrzés

Az x értéke, vagyis a gondolt szám tehát a 15. 

Ellenőrzés során behelyettesítjük az általunk felírt
egyenletbe a kapott számot, és elvégezzük vele a
műveleteket mindkét oldalon. A megoldás helyes,
hiszen mindkét oldalon ugyanazt az eredményt kaptuk.
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Levezetés

4
5 része pontosan akkora mint, ha elvennék 

4
5A szám része: 4

5 x

Elveszünk a számból 5,2-et: x - 5,2

belőle 5,2-et. Melyik ez a szám?

Az egyenlet felírható: 4
5 x = x - 5,2

4
5 x = x - 5,2 / · 5

= 5x - 264x / +26

= 5x26 + 4x / - 4x

= x26

4
5 · 26 = 26 - 5,2

104
5 = 20,8

20,8 = 20,8
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Példa

Gondoltam egy számra. Kivontam belőle húszat, majd
megszoroztam (-4)-gyel, így pontosan 20-at kaptam
eredményül. Melyik számra gondoltam?

Kifejezés

A gondolt szám az x. 
A gondolt számból kivonunk húszat: x - 20.
Ezután szorozzuk meg (-4)-gyel: (x - 20) · (-4).
Fontos, hogy az (x - 20) kifejezést rakjuk zárójelbe a
műveleti sorrend miatt, hiszen először kivontam
húszat, és csak azután szoroztam meg (-4)-gyel!
Írjuk fel az egyenletet: (x - 20) · (-4) = 20
Ezt felírhatjuk így is: -4(x - 20) = 20

Ellenőrzés

-4(x - 20) = 20    

A gondolt szám tehát a 15. 

/ zárójel felbontás
-4x + 80 = 20    / - 80

-4x = -60    / : (-4)
x = 15

(15 - 20) · (-4) = 20
(-5) · (-4) = 20

Levezetés

20 = 20
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Számjegyekkel kapcsolatos
feladatok

Ebben a részben olyan feladatokkal találkozol majd, ahol a
számok számjegyei felcserélődnek. 
Példa: a 48-as szám két számjegyből áll, a 4-ből, és a 8-ból.
Ezek összege 12, hiszen 4 + 8 = 12. Ha ezeket a
számjegyeket felcseréljük, akkor az új szám a 84 lesz. 
A 84 nagyobb 36-tal, mint a 48, tehát, ha 48-nak felcseréljük
a számjegyeit, akkor 36-tal nagyobb számot kapunk.

Az ilyen típusú feladatokat eleinte nehéznek tűnhet
kifejezni, és leírni egyenletben, azonban hamar ráérezhetsz  
sok gyakorlással, és a példák segítségével. 
Használj táblázatot a levezetett feladatok alapján!

Próbálkozással itt is megoldható a legtöbb feladat, azonban
a lényeg, hogy egyenlettel próbáld megoldani a feladatokat.
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Példa

Egy kétjegyű szám számjegyeinek összege 8. Ha az
eredeti szám háromszorosából elveszem a számjegyei
felcserélésével kapott számot, akkor eredményül 16-ot
kapok. Melyik ez a szám?

Kifejezés

Ha két számjegy összege 8, akkor az egyik számjegyet x-
szel, a másik számjegyet 8 - x-szel jelöljük.
Egyik számjegy : x
Másik számjegy 8 - x
Egy jó táblázat készítése segíthet a kifejezésekben, és az
egyenlet felírásában.
A tízesek helyén alló számot mindig megszorozzuk 10-zel,
mert a tízes helyi értéken áll. 

tízesek
helyén áll

egyesek
helyén áll

két számjegy
összege

Eredetileg x 8 - x  10 · x + 8 - x

Felcserélve 8 - x x   10 · ( 8 - x ) + x

Táblázat

 10x + 8 - x 

10( 8 - x ) + x  

Eredeti szám:

Felcserélt szám:

Összevonva: (9x + 8)

Összevonva: (80 - 9x)
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Levezetés / zárójelbontás
27x + 24 - (80 - 9x) = / zárójelbontás

/ összevonás
/ + 56

Egyenlet

Ha az eredeti szám háromszorosából elveszem a
számjegyei felcserélésével kapott számot, akkor eredményül
34-et kapok. Használjunk zárójelet mindkét szám felírásánál!
Vegyük az eredeti számot - amit korábban kifejeztünk és
összevontunk - szorozzuk be hárommal, és vegyük el belőle
a számjegyei felcserélésével kapott számot.
Így felírható az egyenlet:

=   16 3(9x + 8 )   -   (80 - 9x)  
eredeti szám felcserélt szám

16 3(9x + 8 ) - (80 - 9x) = 
16

27x + 24 - 80 + 9x = 16
36x - 56 = 16

36x = 72

Mit jelöltünk eredetileg x-szel? 
A táblázatból leolvashatod, hogy az egyesek helyén álló
számot, és mivel a számjegyek összege 8, ezért az eredeti
szám a 26. (2 + 6 = 8) Így a számjegyek felcserélésével
kapott szám az 62.

Ellenőrzés

Az eredeti szám tehát a 26.

x = 2
/ : 36

 3(9 · 2 + 8) - (80 - 9 · 2) = 16 
 3(26) - (80 - 18) = 16 

 78 - 62 = 16 
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Példa

Egy kétjegyű szám számjegyeinek összege 9. Ha a szám
háromszorosából kivonjuk a számjegyek felcserélésével
kapott szám felét, 45-öt kapunk.
Melyik ez a kétjegyű szám?

Kifejezés

A tízesek helyén álló számjegy: x
Az egyesek helyén álló számjegy: 9 - x
Készítsünk táblázatot.
A tízesek helyén álló számot itt is megszorozzuk 10-
zel, mert a tízes helyi értéken áll. 

tízesek
helyén áll

egyesek
helyén áll

két számjegy
összege

Eredetileg x 9 - x 10 · x + (9 - x)

Felcserélve 9 - x x 10 · (9 - x) + x

Táblázat

10x + (9 - x)

10(9 - x) + x

Eredeti szám:

Felcserélt szám:

Összevonva: 9x + 9

Összevonva: 90 - 9x
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Levezetés

/ zárójel bontás

/ - 27

A tízesek helyén álló szám tehát a 2. A tízesek és
egyesek helyi értékén álló számjegyek összege 9, tehát
az egyesek helyén 9 - 2, vagyis 7 áll.
Az eredeti szám a 27, aminek 3-szorosa 81. A
számjegyei felcserélésével kapott szám a 72, aminek a
fele 36. Ezek különbsége valóban 45.
81 - 36 = 45.

Ellenőrzés

Válasz: Az eredeti szám tehát a 27.

Egyenlet

Ha a szám háromszorosából kivonjuk a számjegyek
felcserélésével kapott szám felét, 45-öt kapunk.

 3(9x + 9) - (90 - 9x)
2 = 45

/ · 2

/ zárójel bontás

x = 2

 3(9x + 9) - (90 - 9x)
2 = 45

 27x + 27 - (90 - 9x)
2 = 45

 27x - (90 - 9x)
2 = 18

 54x - (90 - 9x ) = 36
 54x - 90 + 9x = 36 / összevonás

 63x - 90 = 36 / + 90
 63x = 126 / : 63
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Keveréssel kapcsolatos
feladatok

Az összekeveréses feladatok lényege, hogy különböző
mennyiségű és tulajdonságú részeket (például folyadékot,
apró szemű anyagot) összekeverve egy új mennyiséget
kapunk, amelynek meg kell határoznunk akár az értékét, a
sűrűségét, vagy az árát. A feladatok tipikusan egyenletekre
épülnek: például „összekeverünk kétféle gyümölcslevet
különböző áron, mennyi lesz az egy literre jutó új ár?” vagy
„kétféle sóoldatot összeöntünk, hány százalékos lesz az új
keverék”.  
A lényeg: helyesen kell felírni az összefüggéseket, és figyelni
kell, hogy melyik adatot kell kiszámítani.

A feladat szövegéből fontos kigyűjteni az adatokat, és
táblázatba foglalni azokat, hogy teljesen átlátható legyen a
feladat, illetve fel lehessen írni az egyenletet.
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Példa

3 dl 60%-os gyümölcstartalmú ivóléhez hozzáöntöttünk
2 dl 40%-os ivólevet. Hány százalékos az összekevert ital
gyümölcstartalma?
Készítsünk táblázatot, írjuk be az adatokat.

Mennyiség
(dl)

Gyümölcs-
tartalom (%) 

1. oldat 3 60

2. oldat 2 40

Keverék 5 x

Táblázat

Magyarázat

A táblázat “Mennyiség” oszlopába (fentről lefelé)
beírtuk, hogy az első ivóléből 3 dl, a másikból 2 dl van.
A legalsó sorba pedig beírjuk ezek összegét ami 5 dl,
hiszen összeöntöttünk 2 + 3 dl-t, ami összesen 5 dl.
A mellette lévő oszlopba írtuk, hogy hány százalék
gyümölcsöt tartalmaznak az egyes ivólevek. Itt a
keverék gyümölcstartalmát kell kiszámolnunk, amit
“x”-szel jelölünk. 
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Egyenlet

Levezetés

Az egyenletet úgy írjuk fel, hogy összeadjuk az első, és a
második ivólé mennyiségének, és gyümölcstartalmának
szorzatát, ami egyenlő lesz a keverék mennyiségének,
és gyümölcstartalmának szorzatával.

 5 · x3 · 60 + 2 · 40 =

 5x180 + 80 = / összevonás
 5x260 = / : 5
 x52 =

 5x3 · 60 + 2 · 40 = / szorzás

Ellenőrzés  5 · 523 · 60 + 2 · 40 =
 260180 + 80 =

A két ivólé összeöntésével, vagyis a keverék tehát 
52%-os lesz.

Megjegyzés

Az iskolában esetleg úgy is tanulhattad, hogy osztani kell
100-zal a százalékot, hiszen századrészt számolunk. 
Ebben az esetben az egyenlet felírása így módosul:

 5 · 0,01x3 · 0,06 + 2 · 0,04 =
 0,05x1,8 + 0,8 =
 0,05x2,6 =
 x52 =

Mindkét módszer működik, bármelyiket használhatod.
Válasz: A keverék tehát 52%-os lesz.
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Példa

Hány százalékos narancslevet öntsünk 10 liter 100%-os
narancsléhez, hogy a keverék 25 liter 62,5%-os legyen?

Mennyiség (l)
Gyümölcs-

tartalom (%) 

1. oldat 10 100

2. oldat 25 - 10 = 15 x

Keverék 25 62,5

Táblázat

Magyarázat

Az adatok kigyűjtésével könnyen kiszámíthatjuk a
második narancslé mennyiségét, hiszen 10 literhez 15
litert kell öntenünk, hogy 25 litert kapjunk. Ennek az
ivólének jelöljük a gyümölcstartalmát ismeretlennel. Az
adott mennyiségeket szorozzuk meg a hozzájuk tartozó
gyümölcstartalommal, majd az első, és második oldatok
ilyen módon kapott szorzatait összeadjuk. Ez egyenlő
lesz a keverék adatainak szorzatával.
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Egyenlet

Levezetés

 25 · 62,510 · 100 + 15 · x =

1565,51000 + 15x = / -1000
562,515x = / : 15

25 · 62,510 · 100 + 15 · x = / szorzás

Ellenőrzés

A válasz tehát, 37,5% gyümölcstartalmú narancslevet
kell hozzáönteni az adott narancsléhez, hogy 62,5%-os
legyen.

x = 37,5

25 · 62,510 · 100 + 15 · 37,5 =
1562,51000 + 562,5 =
1562,51562,5 =
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Életkorral kapcsolatos feladatok

Ebben a részben különböző személyek életkorát kell
meghatároznod a megadott információk alapján.
Az adatok kigyűjtése, és kifejezése kulcsfontosságú lehet.
Ahogy a korábbi feladatoknál már megszokhattad, itt is
egyenlet levezetésével próbálj meg rájönni a megoldásra.

Negatív végeredmény nem jó megoldás!
Amennyiben negatív számot kapsz végeredménynek, ne
végezz ellenőrzést, hanem próbáld megtalálni a hibát, vagy
a táblázatban, vagy az egyenlet felírásában, vagy annak
levezetésében.
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Példa

Pisti jelenleg 16 éves, édesapja pedig 40. 
Hány év múlva lesz Robi apukája kétszer annyi idős,
mint Robi?

Pisti Apa

Most 16 40

“X” év múlva 16 + x 40 + x

Táblázat

Magyarázat

A szöveg alapján, amit biztosan tudunk, hogy Pisti most
16 éves, apukája pedig 40. Ezt írjuk be a táblázatba.
Valamennyi év múlva Pisti édesapja kétszer annyi idős
lesz, mint Pisti. Nem tudjuk, hogy pontosan hány év
múlva, ezért ezt keressük most meg, jelöljük “x”-szel.
Ekkorra Pisti 16 + x, édesapja pedig 40 + x éves lesz.
Ekkor az apukája életkora 2-szer annyi lesz, mint Pistié.
Az egyenletet úgy írhatjuk fel, hogy Pisti életkorát
megszorozzuk kettővel, és így mindkét oldal egyenlő
lesz. 

Egyenlet  (40 + x)2 · (16 + x) =



39

Levezetés
40 + x32 + 2x = / - x

/ - 32

(40 + x)2 · (16 + x) = / zárójelbontás

Ellenőrzés

Pisti apukája 8 év múlva lesz pontosan kétszer annyi
idős, mint Pisti. Pisti ekkor 24, édesapja pedig 48 éves
lesz.

32 + x = 40
x = 8

(40 + 8)2 · (16 + 8) =
482 · 24 =
4848 =
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Példa

Egy apa és lánya életkorának összege 76 év volt 8 évvel
ezelőtt. 6 év múlva az apa életkora a lánya életkorának
kétszeresénél 10-zel kevesebb lesz.
Hány éves most a lánya?

Lánya Apa

8 éve x 76 - x

6 év múlva x + 14 76 - x + 14

Táblázat

Magyarázat

8 évvel ezelőtt a lánya életkora “x”, apa életkora pedig
“76 - x”. Itt gondoljuk végig hány év telik el a 8 évvel
ezelőtt, és a hat év múlva között! Összesen 8 + 6 vagyis
14 év telik el a két időpont között. Vagyis 6 év múlva a
lánya “x + 14” apa pedig “76 - x + 14” éves lesz. Ebből a
sorból írjuk fel az egyenletet. Ekkor apa életkora a lánya
életkorának kétszeresénél 10-zel kevesebb lesz, vagyis
nem az apa életkorát szorozzuk meg kettővel, majd
vonunk ki belőle tízet, hanem a lánya életkorát,
hogy fennálljon az egyenlet.

Egyenlet 76 - x + 142 · (x + 14) -10 =



44

Levezetés

Ellenőrzés

Apa 8 évvel ezelőtt 76 - 24, vagyis 52 éves volt, a lánya
pedig 24 éves. 6 év múlva a lánya 38 éves lesz, apa
pedig 66, ami valóban a 38 kétszeresénél 10-zel
kevesebb. De hány éves most a lánya? Ha 8 éve 24
éves volt, akkor most 24 + 6, azaz 32 éves.

/ zárójelbontás
/ összevonás
/ - 18

76 - x + 142(x + 14) -10 =
76 - x + 142x + 28 -10 =
903x + 18 =
723x = / : 3
24x =

76 - 24 + 142 · (24 + 14) -10 =
52 + 142 · (38) -10 =
6676 -10 =
6666 =

Válasz: Az apuka lánya 32 éves most.
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Mozgással kapcsolatos feladatok
A mozgással kapcsolatos szöveges feladatok két személy
vagy tárgy mozgását írják le. A sebességük, és/vagy az
indulásuk időpontja eltérő. A feladatod jellemzően az lesz,
hogy kitaláld mikor találkoznak egymással, vagy haladnak el
egymás mellett, akár egymással szembe haladnak, akár
ugyanabba az irányba.

Fontos azonos mértékegységekkel dolgozni. Például percet
átváltani órába (h), vagy a kilométert méterbe amennyiben
szükséges. Az ismeretlen kiválasztása itt is nagyon fontos.
Meg kell figyelni, hogy ugyanabban az időben vagy
ugyanakkora úton történik-e az összehasonlítás.

Jelölések: -út: s
                  -sebesség: v
                  -idő: t
Fontos! A másodperc jelölése szintén “s”, vagy “mp”.
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Példa

Géza reggel 8 órakor elindul Béla felé, aki tőle 16 km-re
lakik. Béla is elindul ugyanebben az időpontban Géza
irányába. Mikor fognak találkozni, ha Géza 3 km-t, Béla
pedig 5 km-t tesz meg óránként?

v       t  (h) s  (km)

Géza 3 x 3x

Béla 5 x 5x

Táblázat

Magyarázat

Készítünk egy táblázatot, és belefoglaljuk az adatokat. A
sebesség (v) oszlopba írjuk a két fiú sebességét. Az időt
(t) jelöljük x-szel, hiszen ezt szeretnénk megtudni. Az
út (s) oszlop felírásához használjuk az út-idő- sebesség
általános képleteit:     v = s : t      s = v · t      t = s : v
Látható, hogy az út felírásához össze kell szorozzuk az
időt és a sebességet. Így kapjuk meg, hogy 3x, és 5x.
Géza 3x utat tett meg, Béla pedig 5x utat. Ha ezeket
összeadjuk, akkor összesen 16 km-t tettek meg együtt.
Ebből felírható az egyenlet.

km
h

Fontos! Az általános képleteket a táblázatok
kitöltéséhez használjuk, az egyenletek felírását pedig a
kitöltött táblázat segítségével írjuk fel.
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Levezetés

Ellenőrzés

Az eredményből látható, hogy 2 óra múlva, azaz 10
órakor fognak egymással találkozni, ha 8 órakor
indultak el.
Kiszámolhatjuk azt is, mekkora utat tettek meg külön-
külön, hiszen most már tudjuk mennyi ideig haladtak.
Géza 3 km/h sebességgel haladt 2 órán át, vagyis 3 · 2,
tehát 6 km-t tett meg, Béla pedig 5 · 2, vagyis 10 km-t
haladt.

/ összevonás
/ : 8

Válasz: 10 órakor fognak egymással találkozni.

163x + 5x = 
168x = 
2x = 

163 · 2 + 5 · 2 = 
166 + 10 = 

Egyenlet 163x + 5x = 
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Munkavégzéssel kapcsolatos
feladatok

Az együttes munkavégzéssel kapcsolatos feladatok lényege,
hogy többen (emberek, gép, csapat, cső stb.) ugyanazt a
munkát közösen végzik, és azt kell kiszámítani, hogy együtt
mennyi idő alatt végeznek, illetve egy adott idő alatt mennyi
munkát végeznek el.

Amikor valaki egy munkát x óra alatt végez el, akkor 1 óra
alatt a munka 1/x részét végzi el.
Ezt nevezzük munkatempónak vagy teljesítménynek.
A közös mértékegységre váltás itt is nagyon fontos!
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Példa

Apa és anya szobát festenek. Apa 4 óra alatt, anya pedig
6 óra alatt festené ki a teljes szobát. 
Mennyi idő alatt végeznek, ha együtt dolgoznak?

Idő (óra) 1 óra alatt x óra alatt

Apa 4

Anya 6

Táblázat

Magyarázat

A táblázat kitöltése nagyon egyszerű. Jelöljük ki, hány
óra alatt végezne egyedül a festéssel, illetve azt is, hogy
mennyi idő alatt végeznének egy óra alatt, és “x” óra
alatt. Az ismeretlen érték jelöli azt az időt, amennyit
dolgozni fognak együtt, hogy végezzenek az adott
munkával.
Az egyenlet felírásához adjuk össze apa, és anya “x” óra
alatt elvégzett munkájának mennyiségét, és ezt tegyük
egyenlővé eggyel, hiszen ugyanazon dolgoznak együtt.

1
4

1
6

x
4

x
6

Egyenlet = 1x
4

x
6+
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Magyarázat

Mivel anya egyedül 6 óra alatt végezne, apa pedig 4 óra
alatt, közösen biztosan hamarabb végeznek, mint ahogy
egyedül végeznének vele. A 2,4 óra egy megfelelő,
eredménynek látszik.
Ellenőrzésnél behelyettesítjük a kapott eredményt az
általunk felírt egyenletbe. A műveletet felírhatjuk más
alakban is, hogy egyszerűbb legyen a számolás.
Cseréljük le a törtvonalat osztás jelre, és használjunk
zárójelet.

Levezetés = 1x
4

x
6+ / közös nevező

= 13x
12

2x
12+ / · 12

123x + 2x = / összevonás
125x = / : 5
2,4x =

1(2,4 : 4) + (2,4 : 6) =Ellenőrzés
10,6 + 0,4 =
10,6 + 0,4 =

A válasz tehát, apa és anya együtt 2,4 óra alatt végeznek
a festéssel.

= 12,4
4

2,4
6+
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Példa

Három diák összeszedi lehullott leveleket a parkban.
Az első diák 2 óra alatt, a második diák 1 óra alatt, a
harmadik diák pedig 40 perc alatt végezne egyedül a
munkával. Az első diák kezdi el a munkát a harmadikkal,
aki a munka befejezése előtt 20 perccel távozik. A
második diák fél órával később csatlakozik csak
hozzájuk.
Hány perc, illetve hány óra alatt fejezik be így a munkát?

Idő (perc) 1 perc alatt x perc alatt

Első diák 120

Második diák 60

Harmadik diák 40

Táblázat

Magyarázat

Váltsuk át az időt egységesen mindenhol percbe,
majd töltsük ki a táblázatot a kapott adatokkal. Az első
diák a munka elejétől a végéig jelen van, vagyis ő
dolgozik a legtöbbet, így az ő ideje lesz “x”. A második
diák fél órával később csatlakozik hozzájuk, vagyis 30
perccel kevesebbet dolgozik, mint az első diák, ami      
“x - 30”. A harmadik diák 20 perccel korábban távozik.
Így ő 20 perccel kevesebbet dolgozik, mint az első diák,
amit úgy jelölünk, hogy “x - 20”

  1  
120

  1  
60

  x  
120

x - 30
60

  1  
40

x - 20
40
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Levezetés / közös nevező

/ · 120

/ összevonás

Ellenőrzés

A három diák együtt 40 perc alatt végez a munkával a
megadott feltételek alapján.

/ + 120

Egyenlet = 1+  x  
120

x - 30
60 + x - 20

40

= 1+  x  
120

x - 30
60 + x - 20

40

= 1+  x  
120

2x - 60
120 + 3x - 60

120

120x + 2x - 60 + 3x - 60 =

1206x - 120 =

2406x = / : 6

40x =

= 1+ 40 
120

40 - 30
60 +40 - 20

40

= 1+ 40 
120

10
60 + 20

40

= 1+ 40 
120

 20 
120 +  60 

120

= 1120
120
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Geometriával kapcsolatos
feladatok

A geometriával kapcsolatos feladatok esetében fontos
ismerned a különböző alakzatok külső-belső szögeinek
összegét, területének, kerületének kiszámítását, illetve átlói
számát, hiszen ezek nélkül nem tudod megoldani majd
ezeket a típusú feladatokat a későbbiekben. A végeredmény
nem lehet negatív szám, illetve nulla sem.

Jegyzeteld ki az adatokat, és szükség esetén készíts
vázlatrajzot az adott alakzatról. Rendezd az adatokat egy
egyenletbe, majd próbáld meg levezetni azt.
Végezd el az ellenőrzést, és ne felejts el szöveges választ
adni!
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Példa

Egy háromszög legrövidebb oldala 50%-a a leghosszabb
oldalnak. A középső oldal pedig 5 cm-rel rövidebb a
leghosszabb oldalnál.
Mekkorák az oldalak, ha a háromszög kerülete 45 cm? 

Vázlatrajz (Nem kötelező, de segíthet)

x

0,5x x - 5

Magyarázat

A háromszög leghosszabb oldala lesz az “x”, mert
hozzá hasonlítjuk a másik két oldal hosszúságát. 
A legrövidebb oldal ennek az 50%-a, vagyis 0,5 · x,
vagy röviden 0,5x. A középső oldal 5 cm-rel rövidebb a
leghosszabb oldalnál, tehát x - 5 cm hosszú.
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Ellenőrzés

0,5x + x - 5 + x = 45 / összevonás
2,5x - 5 = 45 / + 5

2,5x = 50 / : 2,5
x = 20

20 + 10 + 15 = 45
30 + 15 = 45

Levezetés

A leghosszabb oldala: 20 cm
A legrövidebb oldal: 0,5 · 20 = 10 cm
A Középső oldal: 20 - 5 = 15 cm

Kifejezés

Az ábra segítségével könnyen leolvashatóak az
információk a kifejezésekhez:
Legrövidebb oldal: 0,5x cm  (a)
Középső oldal: x - 5 cm (b)
Leghosszabb oldal: x cm (c)
k = a + b + c
Az egyenlet tehát: 0,5x + x - 5 + x = 45
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Példa

Kifejezés

A háromszög alapját jelöljük 2x-szel, magasságát
pedig x-szel. Ha megnöveljük őket 3 cm-rel, akkor az
alap 2x + 3, a magasság pedig x + 3 lesz.

Eredeti háromszög területe: 

Megnövelt háromszög területe:

Zárójel használata fontos az új oldalak szorzásánál!
A megnövelt háromszög területe 27-tel nagyobb,
tehát az egyenlet felírásához megnöveljük 27-tel az
eredeti háromszög területét is.

Egy háromszög alapja kétszer olyan hosszú, mint a hozzá
tartozó magassága. Ha megnöveljük 3 cm-rel
hosszúságukat, akkor 27 cm²-rel nagyobb lesz a területe.
Mekkora a háromszög alapja, és annak magassága?

Vázlatrajz a · ma

a = 2x cm

ma = x cm

2t =

2x · x
2
(2x + 2) · (x + 2)

2
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Ellenőrzés

Válasz: Az eredeti háromszög alapja 10 cm, magassága
pedig 5 cm hosszú.

Eredeti háromszög:

Levezetés

Az eredeti háromszög magassága tehát 5 cm, ehhez
tartozó alapja pedig 10 cm. A megnövelt háromszög
magassága és alapja is 3 cm-rel lett megnövelve, tehát
magassága 8 cm, alapja 13 cm lett.

2x · x
2 + 27 = (2x + 3) · (x + 3)

2 / z.f.

2x · x
2 + 27 = 2x² + 6x + 3x + 9

2 / ö.v.

2x²
2 + 27 = 2x² + 9x + 9

2 / · 2

2x² + 54 = 2x² + 9x + 9 / - 2x²
54 = 9x + 9 / - 9
45 = 9x / : 9

5 = x

10 · 5
2 = 25

Megnövelt háromszög: 13 · 8
2 = 52

A megnövelt háromszög területe az eredetihez
képest valóban 27 cm²-rel nagyobb lesz (52 - 25 = 27).
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Megoldások

Ebben a fejezetben a korábbi feladatok helyes eredményeit,
és útmutatásait találod.
Ellenőrizd le a megoldásaidat a megoldókulcs segítségével,
vagy használd fel arra, hogy útmutatást kapj, ha esetleg
nem sikerült megoldanod egy feladatot.

A megoldásokban felírt egyenletek közül sokat másképpen
is fel lehet írni a feladat szövege alapján. Amennyiben más
egyenletet írtál fel, és vezettél le, mint az itt található, de a
végeredményed helyes lett, akkor jól dolgoztál.
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62. Feladat x + 2x + 2x + 27,5 = 180
x = 30,5

63. Feladat x - 6 + x + x + 90 = 360
x = 92

A legnagyobb külső szög 182°-os lenne.
Ilyen háromszög nem létezik.

64. Feladat 2x + 3x + 7x = 180
x = 15

61. Feladat

x = 14

x
2x + + 1 + x - 3 = 33

Egyik oldal: 14 cm
Másik oldal: 8 cm
Harmadik oldal: 11 cm

Egyik szög: 30,5°
Másik szög: 61°
Harmadik szög: 88,5°

Egyik szög: 30°
Másik szög: 45°
Harmadik szög: 105°
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